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Tn inelul Z al numerelor intregl spunem o3 a este un divizor
al 1lui b, ulh, dacd FceZ a.i. b=a-c. Elementul d este un cel mai
mare divizer comun al numerelor a gi b (cmmde) dacy

1} d|a, d|b gi

2) d'|a, d'|b = d*|d.

0 metodd de calecul a cmmde a doud numere intregi este
algoritmul lul FEuclid, & c&rui aplicabilitate este esential
determinatd de valabilitatea teoremei impartirii cu rest.

Notiunile de divizibilitate gi cel mai mare divizor comun a
doud numere intregil se extind prin analogie in inele integre, adica
in inele comutative, cu unitate gi far¥ divizori ai lui zero.

Bpre exemplu, In inelul Z[il=Im+ni|m,neZ} - inelul intregilor
lui Gauss, spunem of 2, este un divizor al lui Za, zl|z.. dacs
JzeZ[i] a.1. Za"Z 2.

Elementul d este un cel mai mare divizor comun al elementelor
gl.zHEE[i] daci:

1) dIzJ, ﬂ|23

21 d'|zl. -*_1’|:4.‘a - d'|d
Poate fl folosit In acest caz algoritmul lui Euelid pentru a
determina cmmde a dou¥ elemente? Bdspunsul afirmativ oste
conditionat de walabilitatea teoremei impaArtirii cu rest;: ea
permite elaborarea algoritmuluil lui Fuclid pentru determinarca
celul mai mare divizor comun a doud elemente. Aceastd teoremS a
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introdus In algebrd o clas¥ de inele in care are loc o relatie de
acelasi tip si anume, cele euclidiene.

Definitie WNumim imel ewclidian un ine] integru A fn care sc
definegte o funcfie [r:A\[0/->N astfel Incit sunt Indeplinite
urmatoarele doud condifii:

1) oricare ar £fi elementele nenule a,beA astfel of a divide b,
rezulld cd fia)srfibh);

2) pentru orice a,bed, be0, exist¥ g.reA astfel Ifnedt

a8 = bg+r, unde r=0 zau f(r)<fib) (1)

Egalitatea din {1} se numeste formula impdrtirii cu rest iIn inelul
euclidian A; elementele g si r se numesc cdtul, respectiv restol
Impdrtirii.

Spre exemplu, inelul numerelor intregi Z impreund cu functia
valoare absolutd f£:Z-»N, f{nl=|n|, este un inel euclidian.

0 proprietate importantd a inelelor euclidiene este
urmdtoarea:

Tntr-un inel euclidian orfcare doud elemente au un cel mai
mare divizor comun (gi, evident, un cel mai mic multiplu comun).
Demonstratia se bazeaza pe algoritmul lui Eueclid conform cofruia
cel mal mare divizor comun al elementelor a si b este ultimul rest
nenul din girul de egalitdti succesive definite de Impartirea lui
a la b; a lui b la restul ImpArtirii antericare s.a.m.d. o
verificarea de fiecare dat8 a inegalitdtii de tipul (1).

Lucrarea de fatd Isi propune s3I dea citeva exemple de inele
euclidiene gi s¥ elaboreze algoritmi recursivi de determinare a
celui mai mare divizor comun a doua elemente apartindnd unor inele
euclidiene diferite de inelul numerelor intregi unde acest algoritm
este bine cunoscut.

Al. Tn Z[i] fie functia ce asociaz8 flec¥rui numir complex patratul

modululuil sFu:
N:Z[1] - N ; Niz) = Nlm+ni) = m®+n? .

Aceastd functie are doud propricetiti speciale:
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al aste multiplicativd H{zl-zzﬁtﬁ{z]}'thzl, pentru
Wz, 2,e%[i],

b) N{z}=0 dac¥ 5i numal dacd z=0.
Inelul Z[i] este continut ca subinel in Qlil=lzeC|z=m+ni, m,ne0] 5i
orice element z=m+nieZli], ze#D, are un invers in Q[i]:

m =il

+ L
mi+n? m2+n?

El =

In plus functia ¥ se extinde la o functiec multiplicativd N:Q[i] =Q.
Fis acum zl=m1+nli, Z4=my+n,1 elemente nenule din Z[1]. Atuneci, in

inelul Q[i] are loc z,'z;'=e+tl , cu o,1€}. Fie s §i t intregii cei
mai apropiati de o, respectiv 1, adicH Iu—g};%r |1—t|5% .

Fie g=s+ti€Z[i]; atunci elementul zizgl-q-nfﬁ*s}uh—t:lj ePF[i] are

norma H{ziz.;i—q] m(T=-8) %+ {.:_E}JE%_'_%

€1 . Fie acum r=z;-2z,q eZ[i].
Avem N(r)=N(z;(z,2;"-q)) =N{z,) N(z,z; -q) <¥(z,) . Frin urmare, in
Zli] are loc relatia Z{=ELq+T, unde NEI'J{H[EEJ. Deci cu ajutorul
functiei N se poate efectua, in inelul Z[il, o autentic® impirtire
Cil rest,

Aplicatie. 5% se gfseascd in Z[i] cmmde al numerelor z,=4+51,

32=3+Ei. Vom cduta elementele ql.rlrz‘i[i] care satisfac relatia
2, = Bty Nin) <N(z)

A By o Wb (eSS I{I-gly 33 T o

z,- - = =
e DU 13 15003
Intregii cel mai apropiati de Eg_ 51 % sunt, respectiwv, 2 i 1.

Deci qp=2+i, de unde r, = 2,-z.q, = 4+51-(3+21) (2+4) = -21
N(r,} = 4<N(z,) = 13

CIutdm acum elementele g,.r,€2[i] care satisfac relatia:
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Z; = L@y +r, , N(r,) <N(r,)

. =z ] : i . .
F T gt TE - 3+21 _ —1*-%1 . Deci gu=-1+i (sau -1+2i),

de unde r, = z,-r;@, = 3+2i-(-21)-(-1+1} = 1; N{r,) = 1<N(r,) = 4

In sfargit I, =r,g+r, = -21 =1(-21)+0 .
Ultimul rest diferit de zero obtinut prin algoritmul lui Fuclid
este ro=l, care este cmmde al numerelor 4+451 s5i 3+2i.

2. Vom Iincerca s3 determindm s5i alte inele in care
funcf{ioneazd algoritmul lui Euclid pentru gadsirea comdce a doud
clemante.,

Fie a,beZ 51 fie & o rA3didcin¥ a ecuatiei (1) 12+ax+b=ﬂ.
Notdm Z[8]=[{m+n@|m,neZ].
In Z[@&] spunem cCf Z; este un divizor al lui Za ztlzg, daci Jzez[a]
a.f. Z9=Z7"Z. Bpunem cd d este un cmmde al elementelor Z1r 2y dacd:
1} dlzy, 4]z,
2} d'lzl, rl'|zE - 4'|d.
Z[B] are urmitoarele proprietiti:

al Z[®] este subinel al lui C gi Zgr[e].

Intr-adevir dacd me? atunci pulem scrie m=m+D-@ i deci mez[e].

bacd z,,z,€Z[08], z,=m+m®, z,=m,+n @, m,m,.n 6 nez ,

aureci gz ez = +ma+ (m+0,) 0 €2[0] 51 =20z, = mym,+ {m, n,+m,n, ) 8+n,n,6% =:.I'.}-.

L), + (myn, +mam) 00,0, (-a6-B) = mym,-n,n,b+ (mn, 0, -an,n,) 8 €zZ[0]
Neci Z[®] este subinel al lui C.
b) Dacd @' este cealalt¥ r4dScind a ecuatlei (1), avem
Z[el=Z[8\'].
intr-adevdr, cum €+6'=-a = 8'=-3-8 eZ[®], deci zle']czla].
Analog obtinem 5i incluziunea inversH Z[@1cZ[e'], deci Z[8)=F[0'].

o} Notdm d=a’-4b; deci @ =-:E%£§ . Dac# d20 s5i d este un p&trat

perfect atunci 8eZ 5i deci Z[B]=Z. Prin urmare prezintd interes
carurile 4d<0 sau 40 5i 4 nu este pdtrat perfect. Vom =tudia in
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continuare aceste cazuri, utilizind drept functie norms aplicatia

N: Z[8] - N, N(m+n@) = |(m+n8) (m+nd') | = |m®+mn (8+8') +n200’| =

= |m*-amn+bn?®| ., 8Se verificd ugor cX aceasbLX aplicatie este
multiplicativd gi Niz)=0 daca 51 numali dacld z=0.
dd remarcdm <& aplicatia g: Z[&8] -~ Z[wl. ;tm+n9}-m*+ntm unde
m*=m+cn, n'=n, w=08-c , cu ce?, este un izomorfism de inele. Prin
acest izomorfism ecuatia (1) se transformi in

{2) (x*+c)+a(x*+c)+b = 0 , adica

{3) x#+x(a+2c) +c?+ac+b = 0 , ecuatie care are acelagi

discriminant d ca si ecuatia {1}.

Dacad I} a=0 (mod 2, pundnd c.-=—%e-'z ecuatia devine

] 2
xa—aT+b=u (adic8d x2-p=0 , unde D:_b—"T-ngz intruciat dmd (mod 43 .

TI} a®=l (mod 2), punénd c=- 1;:" €Z , ecuatia devine
2 d-1 _ ) . d=1
x-ﬂrHLE——n . Cum In acest caz d&1 (mod 4), putem hota LkL—I—Ez

51 ecuatia ese scrie: x¥-x-p=0 .
Este deci suficient sd studiem inelele Z[@] astfel obtinute.
Normele In aceste inele wvor fi H[m+nu]l|md—nng| g1 respectiwv

N{m+nw) = |m?+mn-Dn?| .

In care dintre aceste inele lunctioneazd teorema impdrtirii cu rest
(folesind normele mai sus indicate)?

in cazul T) exist® dous posibilit&ti: D<0 sau D20.

al) D0, Nim+tnw) = m*-Dn?

Fie z;,2,ezla); —t = —7® ':I"l*ﬂl”: '[ﬂ:a"ﬂgﬂi ) mlmj—nﬂ:;ﬂ ,
S AR m} -n; mé-Dn

- thll_ml:}iﬂ = g+t , uWunde o, Teld .
.ﬂ'r;—ﬂﬂ;
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Cum o, TeQ rezult¥ c¥ J=,teZ a.i. iu-5|:_;_' F |1:—z:|s-%. ;

Notdm g=s+tw. Atunci din Zy=2,q+r = reZlw]l, iar

WAE) coogn Toyio e @y cpooge gogagaintigs Salio o sk
Niz)) N z?:l Nl:zz T} (¢=-5)*-Dit-£)? g = 5'4 -:[1 D! .

1

semnul egal intervenind doar dacd u—s=%, v;—:‘:=E simultan.

CHutdIm valorile lui D incat Nir)<N{z,), adica %Il—ﬂ:l <1 .

Obtinem astfel D=-1, D==-2, care furnizeazl urmStoarele inele

euclidiene: Z[Y-1]=2Z[i] sgi Z[y-2)=2[1yZ] <lm+niyZ | m,ned .

b} Do, Nim+nw) = |m*-Dn?|
Cu aceleagl notatii ca gi la punctul a), avem:

N} = Min) =N{?—q]l =|{0-5)3-Di{t-£)?| 2 (g-8)%+D(t-£)% ,

23 Niz;) 2
semnul egal intervenind doar dacd 1-t£=0.
Tn continuare NI} . (o-8)2+Dit-£)2 ¢ L4pl o B*1  opnul egal
Ni{z,) 4 a
intervenind In wltima inegalitate doar dack Q_EE%I T—t=% :
Prin urmare, cel pufin una din inegalitiyi este strictd, deci
pentru ca H{r}mt.—:;}] este suficient ca 2*1 £1 , de unde obtinem

D=1,2,3. Cum D nu trebuie =8 fie pX¥trat perfect, rimin O=2, D=1
care furnizeazd urmdtcarele inele euclidiene: Z[yZ] ﬂ{_m+n,.|"frm,ﬂE_3} :
Z[y3] = {m+ny3 |m, nezt .

In cazul II) in care N{m+ne) =|m3+um—%nz| » cu d=1 (mod 4)
exlstd de asemeni doud posibilitdti: d<0 sau dx0.

al d<0, N{m+nw) =m2+ﬂm“%ﬂ*

Foleosind notatii analoage celor de la punctul precedent, pentru



B3

£, , :

'*’-1-32'5”"] avam = =0+Tw . unde O,red. Existd deci teZ a.i.
2

|1:~th1 - Pentru t astfel determinat existd se? a.i.

[n—s+% {t-c) f;% Notdnd g=s+twe, putem scrie Z)=Z50+r, de unde
rezultd cd reZlw]. S5 cercetfm in ce sltuatie H{r}-:n:[-zzj.

N{I‘}I Ir 31 2 -d—l
=Nl—=) =N—=-g) = (0-8)3+(0-58) (t-£) -1 (¢_p}2 :
Wiz, {z] { : { ) ylr=-£) r {t-¢£}
= [{u—s} +% I{t—t:]l_r—Td (r-£)2 < 1—1—':: z
Prin urmare N(r)<N(z,) dacx %-l_fée:: . adled dr<1%,
Cum d<0¢ gi dEl (mod 4} rezult¥® d=-3, d=-7, d=-11, valori
furnizeaz¥ urmdtoarele inele euclidiene

cara

E[l%]={m+ni%£ | m, nez } , E[-%"EJ- lm+n£21—“lE | m,nez} .

E[}-LI;E] = §m+::-]i':;'£ | m.nez .

Biodxl., Nim+pw) =|m*+mn- d-1

——
e
tu notatii gi conditii analoage rcelor de la punctul precedent
obtinem,
N(r} r 4 1 d
=Nl—} =N{—Z=-q) = O-8)+—(t=-¢t)]%-= (g-t) @
Nz {33]' {53 q) [ ¢ ) 2l[ ] 1! o [+

=z [(o-5) +—%~ II'I.'—E,'I]:+%‘ (t-£)¥ , egalitatea survenind doar pentra

1-t=0 51 In continuare _Nir) < i+_‘31_
N{z,) 4

16

» 2galitatea survenind doar
1 1
dacl t-g== i {a- —
£ 5 3 { -5-'}-‘I

Frin urmare cel putin una din cele dous inegalitati este stricty,

dee i conditia ca Htr‘]{N[EE!I aste echivalentd cu

1,42 1, adies
4 16



B4

d=12.
Cum d*0, d nu este pdHtrat perfect 5i d=l (mod 4) rezulty d=5,

valoare care furnizeazd inelul euclidian z{l_;‘l‘EJ = {mﬂl_;l5|
m,nez b .

3. Aplicatii. 8% se giseascd, folosind algoritmul lui Euclid,

cmmde al numerelor  3+44y2 gi -2+4514/2 in Z[iyZ]; 1+51_+2115 51
34&.’%"‘5 in z[l_*l'z-‘@.]

a) In Z[4yZ] norma unui element zemeniyZ este definitd ca

N(z)=m?*+2n®, , deci N(3+4iyZ)=9+2:16=41 , iar N(-2+51/F)=

=4 +2-25=54 .

—2+514y2 | (-2+51y3) (3-44y3) _ 34,23 ;5

3+41,2 41 41 41
Intregii cei mai apropiati de % 51 % sunt 1 5i respectiv 1.

Deci qu-l-riﬁ :
Avem mye=Zq+r, . unde z2,=-2+451y2, z,=3+4iyZ , g=1+iyZT .

Necl rj=gz -Z,q=-2+5iy2-(3+41y2) (1+4y2) =2-2iyZ . N(r,) =17 «

< Niz,)=41 .

Cautdm acum elementele g, r,eZ[iy2Z] care satisfac relatia

Z, = Lid+r, , Nir)< Nir,)

-l o Fa 3+41y/3 _ (3+41y2) (3+2142) _ -7 18 ;
B0t 32 17 T




Deci  g=1iyZ , de unde T,=Z,=I,@=3+41/2-(3-21y2) i/2=-1+1,/F ,
N(r,})=3<N(r,}=17 .

In continuare cautim elementele @ I,EZ[1yZ] rcare satisfac
relatia:
Ty = I;@y+L; » Nir)< N(r,)

4, 5, 3-20/7 | (3-24y3)(1-4yZ) _ 7 _1.
s I,  -1+iy3 3 g

Deci h="2 lar r,=r,-r,g,=3-2i/i-{-1+1i/2) (-2)=1 , N{r,)=1< N(r,})=3 .

In sférgit ro=rger, = -1+iyTel(-1+1yT) +0 .
Ultimul rest diferit de zero prin algoritmul lui Eurlid este rq=1,

care este cmmdc al numerelor 3+41yZ gi  -2+51/7 .

b} In 3[1—;"5] norma unui element z=m+ﬂ1—+2"'§ este datd de
N(z) = |m*+mn-n?| . Deci N{'_-\—'?l—?"r—gj = |9-21-49|= 61 , iar
N{1+51—*2"EJ-|1+E—35F=29 -

:
Vom cdula elementele ql.rlez[bz'—g-J care satisfac relatia

Z, = B+, . N < Niz)

unde 31=3_:r1_*£§ gi zi=1+51_+2£.
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. 3-"-"*1—*2"5 (3-7-11/5, t1+5-..1,:'£;
FyeElt = = 2 2 - _863_ 25 1+%

1+E-1+EIE -29 29 29 2

Cel mai apropiat intreg de %-E este 1, iar numdrul Intreg s

care satisface rvelatia |—E—Hi-j;- { 25 -1) |5l este

59 T 5 5=-2. Deaci

4

q.=—2+1—;l'll'—§ , de unde

r1=31_3:Q'1=3’7'LgE—|:1+51—;'E] {“2+‘%]‘ = -1-2'—]-%21'E ;
N{r,)=|1+2-4|=1 .
CHutdm acum elementele Tyr I,EZ [—1%51 care satisfac relatia:

2, = I,@+r; . Nir)< Nirn)

1+E-i§f—5 ﬂ1+ﬁ-1—;*Eﬁ t-—l—E*—'Ll_ESJ
T -1
2

31-1'1']'  —f =
1

= —g+‘-ﬂ = q’r
2 H

iar ro=0.
Ultimul rest diferit de zero obtinut prin algoritmul lui Euclid

este f1=‘1'2'1+2 » Care este cmmdc al elementelor 2 §1 =z, im

P F 11:f§-|

o
Obhservatie Toate inelele care s-au dovedit a fi euclidiene
ladicd cmmde a doud elemente poate {1 determinat cu ajutorul 1lui
Euclid) sunt inele integre {(comutative, cu unitate 5i f&5r& divizor]
ai lui zero).

Evident existd inele 1dntegre in care nu numai c35 [
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tunctioneazd algoritmul lui Fuclid, dar, pentru unele clemente,

nici nu exist® un cmmmdco.

Aplicatie B84 se arate ci in inelul] Z[iy5s] elementele
2(1+1y5) s5i 6 nu au un cmmdc.
Fie N:Z[1/8] - N . N(z)=N(m+ni/5)=m*+50% , aplicatia care

dsoclazd fiecdirui numdr complex din Z[1,/5] patratul modulului
sdu. Evident ea este multiplicativd si N{z)=0 dach 21 numai dacH

z=0. 58 remarcdm ci dacd z,|z, atunci JzeZ[i/5] a.i. 2,=7; -2, deci

N{z,)=N{z,)N{z) ., adica Niz,)|N(z,) .

S5d presupunem cd elementele 2({1+1iy8) gi 6 au, in Z[iy8] un
cmmdc notat Cu s Atunci, conform celar de ma i 5US,

N{d) |N(2+21y5) sl W(d)|N(6) , adic¥ N(d) este un divizor comun
al numerelor 24 i 36.

Pe de altd parte s§ observidm ¥ 2|2(1+iy/5) s5i 2|6 ., adick
4 este un divizor comun al elementelor considerate; aceasta implicl 2|d
1 de alcl W(2) |N(d) ., adicd 4|N(d) . De asemeni 1+1y5|2 (1+1/5)
g1 1+1y5|6={1+1,/8) (1-1y/5) ., adicd 5i 1+iy5 este un divizor comun
al elementelor considerate; aceasta implic¥ 1+i/5|d si de aici
N{1+iy8) [N(d) . adicd 6|N{d)

Deci N(d)|24, N(d) |36, 4|N(d), 6|N(d) . Toate acesteca implicX
Nid) =12
tum de Z[iy5]., d=m+niy%S, m,nez . relatia N(d)=12 este echivalentd

cu  mi+45n2=12 , ecuatie care nu are solutii In multimea numerelor
intregi.
Deci elementele 2(1+1y5) gi 6 nu au, In inelul Z[i/5] ,

un ocmmoc .,
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Bl. Determinarea celui mai mare divizor comun a doud elemente in
inelul intregilor 1lui Gauss.

program eucl rec;
! programul calculeazd recursiv cel mai mare divizor
comun a doud elemente nenule ale inelului lui Gauss f
uses ort:
Lype igauss=record
re:integer;
im: integer:
erl ;
var a,b,d:igauss:
function ni{a:igauss) :integer:
begin
n:=a.im*a.im+a.re*a.re

end;

procedure euclid{a,b:igauss;var d:igauss}:

var ¢,r:igauss;

bagin
if n{b)=0 then d:=a
else
begin
cC.re:"round{{a.re*bh.re+a.im*b.im) 3

(bh.re*b.reth.im*bh.im} ) ;
c.im:=roundi{{a.im*b.re~a.re*h.im) Fi
(b.refb.re+b.im*b.1im) ) ;
r.re:=a.re-h.re*c.re+b.im*c.im;
r.im:=a.im-b.im*c.re-b.re*c.im;
[writeln(r.re,'+' ,r.im, "1"):] [pantru urmarirea
resturilor obtinute succesiv]
if nirl<n{b) then euclidi{b,r,d):
end;
end; [euclidl
begin



49

clrecr;

write{'dati partea real¥ a numarului a ‘}ireadlnf{a.re);
write('dati partea imaginar® a numarului a ‘lireadln(a.im);
write('dati partea real¥ a numarului b "lireadln(b.re);
write{'dati partea imaginar¥ a numarului b "} rreadln{b. im} ;
euclid(a,b,qd);

writel('c.m.M.d.c=" ,d.re,"' + T O P T

repeat until Kevpressed:

end.

2. Determinarea celui mai mare divizor comun a doud elemente
in inelul Z[t]={m+nt; m,neZ} unde t este o riddidcind a ecuatiei
2

X%4+ox+d=0, ¢,def.
Mentionfm c¥ inelul Z[t] impreund cu functia f: Z[t]-=N:
[im+nt]=

sus, adic¥ ftm+nt]tFmJ—cmn+dn2| este cuclidian numai pentru anumiti

(m+nt,) (mént,) |, £, 5i t, liind rd3ddcinile ecuatiei de mai

intregi ¢ gi d. 0 conditie suficientd dar nu §1 necesard pentru
aceasta este |o|+|d]| <3 (vezl [4]). Ea conduce la inelele

Z; 2[4]:ZY2] : Z14y2) ; Z0(1+1yT) /2] ; 21 (1 +,5) /2]

program eucl rec;

I programaul calculeazd recursiv cel mai mare divizor
comun a4 doudl elemente nenule ale inelului Zlt] . (1i2t)
unde t este o radAcind a ecuatiei X*x + c*x + 4 = a,
unde c,d sunt intregi dati |

uses ort:

tvpe iZt=record

fara_t:integer;
coef L:intedqger:
end;

var a.b,emmde:iZt:

c.d:integer;
function nfa:ift) :integer;

beagin
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n:i=a.fara_ t*a.fara t = c*a.fara t*a.coef t +
d*a.coef_t*a.coef t
end;
function £{a:i?t):integer:
beqgin
f:=absi{nia)}
end;
procedqure euclid(a,b:iZt:var comdo; iZt);

var qQ,r:18t:

begin
if £{b)=0 then cmmdc:=a
else
begin

d.fara t:=round({{a.fara t*h.fara t-b.cost t*a.fara_t*c+a.coef t*h
coef_t*d} / nib)):
g.coef L:=round({a.coef t*h,fara t-a.fara t*b.coef t) !
ni{b}):
r.fara_t:=a.fara t - b.fara_tL+*g.fara_t +
d*b.coef_t*g.coef t;
r.coel _t:=a.coel t+c*q.uuef_t*b.uuef_t~h.nnef_;*q.rara_t-h.Fara_t
*g.coef t:
writeln(r.fara_t,'+',r.coef t,"i"): [pentru urmdrirea
resturilor obtinute succesivi
if fir)<f{(b} then euclid(b,r,cmmdec)
else writeln('INAPLICABIL'):
end;
and; {euclid]
hegin
clrecr;
writeln{'dati coeficientii intregi ¢ s5i d ai ecuatiei :
xEx+erx+d=0"};
readln{e,d)};
write{'datl partea f8rd t a numiSrului a ‘lireadln{a.fara_t);
write('dati coeficientul lui t a num&rului a ')ireadinfa.coef t);
write('dati partea [dr& t a num3rului b "Vireadln{b.fara_t};
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write('dati coeficientul lui t a pumarului b '};readlni{b.coef t):
euclid{a,b,cmmde) ;
write('c.m.M.d.c=" , cmmde.fara t," + oommde.coef t,tFt') g
repeat until kevpressed;

end.
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THE GREATEST COMMON DIVISOR OF TWO ELEMENTS
IN B0ME INTEGRAL DOMATNS

ABSTRACT. In this paper some computations of the greatest
common divisor, in some usual integral domains, by the EBEuclidean

algorithm are given. Two Pascal programmes for these situations are
Jiven.
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