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GENERALIZAREA UNEI FORMULE A LUT EULER

Gabriella KOVACS

Este cunoscutd urmtoarea formuld a lui Euler:

0
Fl. Dacd sg.€R, s~s€R 5i 1>0 , atunci g CaAks, / (1+A)2 = g .

Ea rezultd ugor din teorema lui Toeplitz (T3).

Datorit¥ egalitdtii cF=c™* | are loc formula modificatd:

n

F2. Dacd g.¢eR, s,~seR 5i A>0 , atunci g Cadks, . [ (14d)2 = g .
4]

Intr-adevir, pundnd -%:p gdsim

n

n
; Enkitsn‘x f (1+4)7 = E ":':-'kl-‘n_tsu_t £ (1+p) ™ =
a

8 F,
= gc‘,fu‘fsk / (1+p)® {_1_1. s .

In aceastd notf prezentiim o generalizare comund a celor doud
formule gi clteva consecinte imediate.

Vom folosi teorema lui Toeplitz:

T3. Fie dat [tn x¥n keN neN, 0sks=n, un tablou triunghiular
infinit de numere reale, astfel fncst:

(a)  lim ¢, , = 0 pentru orice k fixat
==
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a
(b) girul {z;f;mtﬁ este midrginit

L
{E} ﬁmgtnri_.:lr

n
Dacd g, €R 51 s -z6R ., atunci g LY -

F4. Dacd x.,y.€R, x-xeR, y~yeR si A>0 , atunci

; {"-:rllj:-:"I'""']b-:|""n—1-JI|II (1+A)7 - xy .
]

Demonstratie.

¢/ (1+4)" satisface ipotezele

Cand v#0, tabloul ¢, = %cﬂ*yp

din teorema lui Toeplitz:

fa') Pentru orice k fixat 1lim E.x =0 , intrucét
frem !

Ca / (14A)° =0 (mew) , |y, .| < M iar %1‘ este constanth.

fe") Etn,x‘@'%'ff 1

"
(b*) M&rginirea girului {g |ts,z]) rezultd din (e'), decarece

Incepdind de la un rang Nge ¥, padstreazd semnul numdrulul real nenul

¥ = ln:J_P ¥p §i in consecintd |¢, .| =t, , ¥V n2n, .

Aplicdnd teorema lui Toeplitz g&sim

3 [5Can 4 1)z - x

Prin Inmultire cu ¥ rezulti® F4.
Dacd y¥=0, notfnd cu M o margine a siruluj (xp): |x,|=M, ¥heN
avem
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n A
Z CaMxwey / 07| < 3 CM I asl £ (140)° 5
&

-~ x a )
< Hga‘ Carkly_ .| / (1+a)2 2225 0o ,

Pe baza criteriului de majorare deducem ci&

E Cadtxy, . / (1+A) 2 = 0=xy ,

Aplicatii ale formulei F4.

1. Dacd x.eR, x, - xeR si A»0 , atunci

3 clMa,, [ (k) n x

2. Dacd x eR*, x, -~ xeR* g5i A0 , atunci

A & x

g CoAr—E / (14)) 2 -1
Hoy g

R k x

g CoAR=EE / (140)2 -1,
Xy

3. Mal general, dacd xR, x-~xeR, i>0, acR, PpeR, s5i in ca=z
ed a<d sau B<0: x»0 ¥V neN, x+0 , atunci

?; Carkxizl L 7 (14h) 7 = x=P |

4. Pentru orice A*0 i a*0, B>0 cu proprietatea c¥ at+pf=1,
valoares

n
= § ittt/ b
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este o veritabhild medie a numerelor strict pozitive XgrXqeXKge oo X3

min », = = MaX X, -
Ozsksn o H'luﬂ' Ozkzn =

in plus, dacid anxel, atunci My=x -- rca la media aritmeticd,
media geometricd 5i media armonic¥.

Prin alegerea parametrilor i,a g1 B putem incerca s¥ m&rim
sensibilitatea mediei My fatd de variatii mici ale numerelor E
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A GENERALIZATION OF AN EULER'S FORMULA

ABSTRACT. The aim of this note is to give a common
generalization (F4) of formulas F1,F2 (due to Euler) and a few

Consedguences .
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