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I.La 15 geptembrie 1E95 apirea la Hucuresi primul oumdr al
Cazeltel satematloe, care conglnea 17 problems propuse,
Peste @ luni, la 15 poteombrie 1895, apirea oel de-al doilea nun3r
cu 10 problome propusoe.in acest oumdc problems 16 era propusi deo
A.G.Toachimescu, londator g1 stdlp al Gazetel Matematice, i aves
urmfitorul snunt:
Fiam
wod 2 ) 1
TWT I '

SH o arabo:

-3yn.

1% ¥ 3, este negativ s1 creste In valoarea akceolutd, cingd n
crogto;
2% Dacd n tinde ciitre infinit 5, tinde citre o 1imitd finité
cuprinsf intre -3 5i -1.

in cazeta Matematicd nr.9, pag.l9% i 1%h, I.Stroescu din
Bucurestl prezintd o solutie eleganti care se piseste reprodusi pao
scurt fn [1].
Problema este reprodusd in majoritatea culegerlilor de analizl gi
nlgabri.
Este suficiant 58 le resninkine pe cele mal recenbte:[23]-[7].
In (687 81 (7] Be prezintd un rezultant mai general, demonstrandu-so
i dintre toate sirurile (k) definite prin
(2} b, = .’.l.-ri_-rir. ] .-r—l—— Ay, mel, ecu AR
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unul singur este convergent, oel ou A=2, adicH sivul (5,).

in [2) se considerd sirurile (& )., definite prin;
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pel’'  p=2 un numdr dat.

2irul (3] este convergent numai decd i-p.

ria (a&,),. O prograsie aritmetic® cu primul termwen a,-0 gi ratia
rx0:in (1] definim elrul "-‘rr'rlzl pr_'in
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gi arftim o @] este convergent numai dacd A-2r.
Th sceastd not¥ sc prezintd o generalizare de tipul (3} pentru {4).

IT.coneiderim sirul (&y) . definit prin:
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Propozitie. Sirul (5] aste convergent pumai dacd 4 = p/r.
pemonstratie.ca gl in {2] se demonstreazd dupla inegalitate

[&] -El,rpl".gq } ‘I.r:"a_xlll = "III':-,_-IJP-'T < _"Tll - ,'.eR__J] =2

pacl lu¥m ip [6),pe rénd,k=2,3,...,n %i insun¥n inegalitigile
chtinute gdsim:

(1 £V, —Jaihg < 2 (aE )

Adundmd tn Tiscaras din nesbril dublel inegalitdtii (7)) pe
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Ccagul l.0acH A < p/r, atuncl din partea intdla & lnegalititii (8)
rezultd lim e x= de unde lim e -m=.
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cazul 2Z.Pemtru A > pfr, din partea a doua a inegalitdgii (8)
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cazul 3.NacE A - psr, folosind (&) sl raptul <X §&.. - Y& o0
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ceea ce ne asratf cll sirul (e} este mErginit.
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deducen i o, - @40 ,n=1,2,..., adicd glrul {epdp.y - ©5th
deacraaciitor.,

Azadar, slrul {e.) este convergent.DacE lim &,<fL atunci din ()

[

rezulti:
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Cazuri particulare.
l.Pentru p=2 din (3) 2& obfine sirul (4).
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2.paci a,~1gi r=1, atunci dim (3} gisim girul {(3).
Obgervatie.Procedénd oa in [2], 2e poate caracteriza ordipul de
convergenti pentru sicol (2.7,
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A HEW GEHERALJILZATION OF A PROBLEM OF
AL G JTOACHTHESCD
ABSTRACT.IN this note we conglder the sequencs {opl.a9iven by (5],
It iz shown that (e,) iz convergent only 1f A — p/r, where T iz the
common differcnos of the aritmetical progresslon (d,l.. For p=2 e
obtain the segquence [4) which has been ztudied in [1].1f a,-1 and
r=1,then we obtain the seguence (37 from (2] and [7]
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