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ASUPRA UNOR PROBLEME DE CONCIRS DIN GASETA HATEMATICE

MO
®.uee,5i fiecare adevdr pe care il gdseam servindu-mi
apoi drept reguld pentru gdsirca altora,..."
{ Descartes—Discurs asupra metodei)

Pocdor LUCUS

Scopul acestel note este de 2 rezclva doull probleme de CORCUrs
din Cazeta Matenaticli, alXturindu-le alte doud probleme din
manualele gcolare, pentru a Booabe in evidenid cidt este de
importantd preluarea, transpunerea sau adaptarea unor 1dei snu
metode de rezalvare pe care le-am intdlnit la alte probiems
rezolvate anterior. Vom rezolva prablemsle urndtoare:

PROBLEMA 1. 53 me afle mfsurile unghiuriler fH¥cute de diagonala BD
B trapezulul ARCD ] AB cu] e D si oo gtiind cl
miﬂﬂE]-m[AED} ﬁb*s:.M4JDE} —Ep*
{Probiems C:91E,G.M.nr.7/198% autor Marius
Crainic, elev Alba Iullaj.

FROBLEMA 2.1n interiorul Tr1unghiu;u1 ABDC u hE AC 51 m{AY=100", =8
uunﬂiderﬁrgunctul b astfel ca m(DBC}=30" i n[ucﬂ]~in“
Aflatl a{BAD).

[{Problema C:1%29, Gazeta Matematicd
hr.5,/19%4,autor Mihal Victor Dragomirescu, elay, Hocuregti] .



cdnd en an pornit &3 rezolv problemele da aal zun, figcare 1a
timpul potrivii, mi-am amintit selelille urmdtearelor probleama
care au fAST sau sunt expoees in manuslele Boolare.
FROBLEMA 1.5e df un triunghl ABD, m{A)=207, [(AB}=[ALC].
se duc ceamentele aM, WE(AC) si CN, NE[AB] astifel incat m{ADM)=20°
el n(iﬁh}=3a°.sa ae afla m{lﬁﬂ].

f[t],pag.?,problema 307{5]1]
PHOBLEMA 4.32 di un pHtrat ABCD gi ¥ apargine interiaorul ui
pitratulul ABCD astlierd incAT n[ﬁEﬁj=n[ﬁEb}—15ﬁ
i =e arate of srivmahlul ABM este schilateral.
Prina proolend ge gisea in manualul de gearetrie clasa a VT -a gl
a doun se gigeste in panualuel de geomebrie dJde clasa a LX¥-a.
([2] pag.s50 , problams nr.3 )
voi da mal jos solutiile celor patre probleme insctite de

comentariile de rigoare

in figura datd in ipntazE construim
EC a.i.m{ECA1—207,.5¢ pheervdE i AIBC
echilateral ,decl [(0B)z={oC)=(BC) i
la tel AbBHC lacecel penbtru cE
miBHC Y =5 HCD ) =50" de unde rezultd of:
(BH]=(BEC).0in congruantele de mal sus
raxultd coH (BH)=(BQ) i de wunde
l'l'...ﬂ:-J]L-E -:E ABON  imosc -H. 2i deci
m{ﬂHuj—meDN) B0, dar mrbnr‘—hﬂ" gl
da unds n.(ﬁl]—w".

Solukbia 1.

Printer—un calounl g2implu in AREC
.

rezultd o 51 m(NED)=40°.Deci AEND-

lzcacel, iatr AOME echilateral.

Analizdnd triunghiurile MEN 5i WON se arati ci ele suni r_-a:rm':pum'nte,
de unde abtfinem cH MH biscctoare a unghiului ENG, unghli care are
misura da 100 Deci nl'-’:.i'vr;[]—'aﬂ",i:u n{?‘-’f]".:l‘{]'ll-.'“.-“.

Cu multd rAboare se pot obtine i alte selutil la aceasta



I.ﬂ

probless, dar e ohservd necesitatea construcltillor ajutdtosre.

ﬂ Gﬂ" Eﬁr B S II_'| a aceztel E':l_'r:-t"'l emer A0 & labnvat-o

conztraind incl un triupgtl BMD congriech

cu triunghiul LMC gl astiel s& poate arita
M e el triunghiul AMM estoe ubhgﬁgent =
rzezler <l mal sus i chiinem m{DMM)=6D";
Gesa  ce e conduce  ugor la Taptul c&
o M triunghiul AMB este echilateral.

b g g 0 alti solulie 18 eceastd problemd se

fig.2

poate face pe baze trigonometrice caeloulénd. infiltimea din M &
triunghiului MAB in funcfle de latura plitratulul:
Modalénd asnalog aceste idei de constructiio alutitcare,pentru
problena ©: %18 vom ablbine:

pin analiza flguriil sate se obgine o¥ triunghiul ACD este
leaacel oOu nfﬂi&]—ﬁﬂ’ 51 triuwnghiul ABC isoscel ow mtﬂaﬁ]—14ﬂﬂ
Congtruim  un triunghi DE'C  lzoscel,in extericrul Lrapezului,
congruent cu triunghiul ABC (fig.3).Astfel se obtine ofi triunghiuol
BCE* pete un triunghi echilaberal zi deci miBBE'C)=140°-&0"—207 el
(BRI I=(DBY care pe gpune o trivnghivl BRD custe isoscel gl de
umnde obfinem oH3 0 mwi BOG PRl Atumnci m:ﬁi‘E]‘EU""E'\:‘"—?‘G" i
miﬁﬁé}=&0°—3u‘=5u“ cepa, ce reprezinti rispunsul la IintrebiErile
problemsi puse.Selutia de fatd este la niwvelul clasel a YVI-a i
problema este pusi la nivelul clagelor B ViI-a gi a VIIT-a,decl ze
agteaptd solufii g2i la acost nivel. :

3
2




tn figura datd in ipoteza problemeil C.1529% am mai construit si
centrul cerculul cireumscris trlunghiului BDo,O.
analizdnd figura 4 obfinem c3 AODT gq_hEJatera.J. din dara ne ragultl
cB (oCi=(ol={CDi=(0B] 51 n{BOD) =40°-2 mﬁﬂfﬁﬁ
Deci se aboervd of m[nnm E0°FA0°=100" i de unde na rezultd i
AABC=AORC, gi mpoi o (DR)=(AC),care ne di i ACAD este isoscel ou

e i 180°-20°
mi{ACD]=20", Atunci vom putea calcula mimﬁ——z--—anﬂ—mtmﬂ

gi de wunde se obfine m[ﬁﬂ'}:TEﬂ"—mifl-}LE]'-lEU"—EU°=3‘:Jﬁ~
0 altd solutie =e poate construi la nivelul clasaei a IX-a

folozind tecorens firusului in ABDC, din cere se obiine ci ACAD este
igascal. Se observi i anallizdnd toabte aceste problems au o
coracteristicE comund, necesitd constructii ajutfitoare 5i mullE
creativitate In raticnament.

= DEcd In pr&ﬂiemn ,16529 modificHm ipotesele, adicd se dii-:
m(DBC)=20" gi m(DCR)=10° atunci se poate cere s3 se afle m(BAD)
Solutia acestei noil problems sste mal ugoard, desi problema pare
echivalentd cu oea datd initlal.

Fie BOnAC={E} i EFfBC, Fe(aR).
Analizdnd £riunghiul EDC se ochiine b
m{ BDC )=20°+10"°=30¢", E£iind un unghi
exterior.Se ohzervE cE AEDC isoscel
si astfel [EC)=(ED).La fel analizdnd
trlunr__]hiui:"ile BFE se abtlinae ci
n[l'I:I-!:.-]—mle'EE‘il =Z0° B deci AFBE
teserpl,  de unde (EF)=(FBE}.Astfal
obtinem ¢d triunghiul EFD isoscel,
cu m(ﬁﬁbjwzu", de unde efultd ol
miﬁ;E?=&a“_

Fig.5.
Din triunghiul BEC ne rezultd cf m(BEC)=120" 5i deci m{ALD)~60° 1



impreund cu relatis n,AEk] 40, ne rezultd DJ patrulaterul ARDF
insoripeindl gi deci mi{DAE)=BU* i astfel m{HﬁD]~1Gﬁ“—Huﬁ-2D‘
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SUR QUEQUES PROBLEMES DE CONCUES DE " GAEETA MATEMATICR =

RESUME .Dana cet cuvrage on donne des selutions aux problémes T 918,
G.M. e T/ 1989 C© 1%29 C.Monr.5 1004, axpoués cl=dessus par Ia
méthade des constructions auxillaires.
Lezs problémes cl-dessus sont analysés et Tésolus comparativemsnt
sux problames fdes manuele scolaires ot aux ceritains problémes des
recuella de probléames.
om et en &vidence 17urilitéd de la constructicn des lignes
auxilimires & la figure donnde el lewr eaploi dans le contexta.
fans 17ouvrage on fait également une cemparalson des méthodes,
au niveau des petlts éléves aussi gque des grands, en utilisant plus
de notiors de amathématiguas.
Du point de vie de la méthode padagogique je me stis prénocups
que les problémes en guestion solent résolus par les éléves
auxquels ceux-ci s'adreesalent.
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