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ASUPREA UNOR PROBLEME DE ARTT

Dorin ANDRICA si Nicolae MUSUROLA

In aceasti lucrare se utilizeazi o metodd unitard de rezolvare

£l generalizare a wunor probleme referitoare la ariile unor
poligoane, metodd ce se bazeazd pe numerele complexe.

Fie &,,4,...A, un poligon convex. HNotd3m cu litere mici
corespunzitoare, afixele varfurilar.

Teorema.([1] pag.68) Aria poligonului convex AA....A, oste:
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Observatie.Alegerea punctului © in interiorul poligonului nu

afecteazd generalitatea formulei (1). Ard3tdm cd aceasta rimine

invariants la orice translatie.Fie ze€, un numdr oarecare. Atunci:
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Aplicatia 1.In triunghiul AAA, fie M,er A, M_eA A, M ean, astfel
incat:
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Observatiizl JPentru A,=A.=1.=2 obfinem problema 5 pag.135 din [37].
2] Daci M,,M,,M, reprezintid picioarele

bisectoarelor
interioare ale unui triunghi ABC atunci:

o [MMM] = 2abc o [ABC]

[a+c] (h+o) (a+o)

M 5
decarece M.=—21_=X =i analoagele.
i .'!:Ef:' ,lh 3 g

1) Dacd M, M., M, reprezint¥ piciocarele bisectoarelor

extericare ale triunghiului neisescel ABRC, atunci punctele M, M. M,
sunt colineare, deoarece:

A Tc; Ay=- %r -?*;1:_% sl o [MMM ] =0

47 ia triunghiului eortic AFBfCF al

unui triunghi
azcutitunghic ABC estea:

o [A'B'CY] “2cosA cosh cosC o [ARC]

;
daecarece i, AR _ ccosd
Afler b coad

2i analoagele.
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Aplicatia 2. Fie AAALA, un patrulater convex =i

ME(AA,), ME(AA), ME(AA), Me(AA) astfel incat: —on. M
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ai A M, AM 3¢
= i, i
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Solutie.Avemn:
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2i analoagele.Inleocuind, obtinem:
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Observatie.Pentru A=1’, obtinem problema 4 pag.7l din [1]
Aplicatia 3.Fie ABCD un patrulater carecare iar Ae{0,1/2) un numir
real. Considerim punctele N, ,Nc(AB).,Q . .0.c{CD} a=stfel Incat:

AN, =BN,=1AR
L =00, = A
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Atunci: o[Q 0NN ]1=(1-2A)a [ABCD] .

Demonstratic: s Aveam:

Fy=(1-A)d+dk o

-:]'1=.:'L|:i'+ (1-4)

n=1l-A)a+db

fy=Aar (1-A) b
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Atunci: olQONNI-ZT, [ @ @+T BT 0+

{1—2A]u% I {do+ch+bavady = (1-2A)o[ABcD|, decarece:

I {qy@) =1, ([t1-A1d+Ac] ‘[Ad+(1-A}c))=
=T [(1-AYABd+d {1-A)To+ {1 -X) Fde+A2ed] =

={1-2A) I dc =i analog pentru celelalte.

Observatii: 1)Pentru 1=?'ﬂ1 obtinem rezultatul din [4] care
T+

generalizeazi o problemd de admitere la Institutul Politehnic din

anul 1284, pentru =%§

2] Demonstratia din [5], foloseste efectiv faptul ci
AED

3) fn conditiile aplicatieli 3 s5i dac® in plus
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considerim: M, M,e(AD) ,F. , P.e(BC)

DM, =AM, =£°AD
r - — =
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Demonstratie
Fie 0,I,— kQ,N, ke(D, 1)

M, I,=uM,F,, pef{n, 1)
Atuncis
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: A
Obtinem K ﬁ,l , unde:
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Deci K=t si Q,I,=tQ,N]
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Atunci pentru patrulaterul Q,Q.N.N, avem:

o[, LI,I,]=(1-26)0 [Q,G,N,N,] ={1-2C) (1-2A) 0 [ABCD]

Ob=ervatia:

i1 il

- . n
2+l 2m+1 " - meN",

fn cazul particular: i

din [4].

obtinem rezultatul
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ON SOME PROBLEMS OF AREAS

ABSTRACT.Tn this paper an unified method i=s used +o =olve and
generalize some problems concerning the computation of the area of
convex polygons. This methed is based on complex numbers arguments.
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