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In lucrarea [1] s-a introdus notiunea de sir subconvex de
ordinul doi.

Definitia 1. Sirul de numere reale nenegative (x.)

T Rz 8e

numeste subconvex de ordinul doi dacd (die,, e €(0,1), o, +a <1

astfel Incdt pentru orice neN 83 fie satisficutd inegalitatea

(1) Hpeg S0y Mo,y $0 X,

Privitor la convergenta wunui gir subconvex de ordin doi in
acaeeagi lucrare [1] s-a demonstrat

Teorema 1. Orice gir subconvex de ordin doi este convergent.
In aceasti noti se wva introduce notiunea de sistem de giruri

subronvexe de ordinul intfi i ge va studia convergenta sirurilor
ce formeazd un astfal de sistem.

Definigia 2. Pie A=(a;)eM (R) cu proprietigile:
(2) TrAe(0,1)
(3] detAc{-1,0)

(4] TrA-det A<
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Sspunem ci sirurile de numere reale nenegative (X,)..n (¥o)gen
formeaz3d un sistem subconvex de ordima} intdi dacd, In ipotezele

(2),{3),(4), pentru orice neMN punt indeplinite cenditiile:

Ny S M * iV,
i5)

-1"r|'|| 1 £aiixﬂ+aiﬁ!}rﬂ

Privitor la convergenta sirurilor componente ale unui sistem
suhconvex de ordinul Intdi are loc

Teorema 2. Dacd girurile (X)) ... (V) ,.n formeazd un sistem

subconvex de ordinul fntdi, atunci ele sunt convergente $i au
greagl limitd.
Demonstratie. Vom arita c# in ipotezele tecremei 2 fiecare din

sirurile (%) onr (Vo) ey ©8te subconvex de ordinul doi.
Ne ocupim mai intdi de sirul  (x),.. Transcriind prima
relatie a lui (%) pentru n:=n+l, avem

(&) Hyag 28 X1 ¥ 312V 0a -
pin (6) si din a doua inegalitate (5] obtinem
(7)) X g Sdty Ky ¥l @5, X, "3y, (—@12¥n!
iar din prima inegalitate (5} avem
(&} @y VS 2 Xy~ Xp,,
Inegalitdgile (7) si (8) conduc la inegalitatea
(9 .« [Tra)x,, —(detdlx, (V)neN

pare aratd ci in ipotezele (2),{3),(4), girul (X,),n este
subconvex de ordinul doi cu «,=TrTA,«,=-decAd, In baza teoremei 1,
girul (x,) . ©ste convergent.

Procedand analog pentru sirul (¥}, obtinem succesiv

Vies S8y Xy * 32V S 855 Voo Yy S ¥V~ dyy {—ay, X} <
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=Ry Vi 35 A1 a3y 12,V Vi d = (a0 +3) ¥pa - (@8, - 3,8, ) 7,
Deci  (¥,),.n =atisface relatia
(10} ¥t (TrA) v, —(detA)y, (¥VineN,
adicd (¥,),n este subconvex de ordinul doi cu a,=TTA, t. =-detd,

Relatiile (2} pi (10) aratd cd girurile (x,) .. (¥,),.n Batisfac
aceeagl relatie de subconvexitate de ordinul doi, prin urmare
limx =1limy,. Cu aceasta tecrema este complet demonstratX.

L= ==

Obsgervatii.
i) In ipeteza & {z,),n este un gir subconvex de ordin doi am

demonetrat in [1] cd girul (&) .. . de termen general

&

(11} £ =X

o+l

+{1-a,)x_
este convergent, iar convergenta girului (&), © implicEZ pe

aceea a girului (x,)

ii) Notsmd I=limt,, din (11) rezultd ci limx,-—<_

fpamm n-w . s — &,
iii}) Awdnd In vedere cbservatia ii) rezultd cf daci gsirurile
(%) e 81 (¥,) e EOrmeazi un gistem subconvex de ordinul Incdi,

atunci au loc egalitidtile

112) ]lmxﬂ:]_im}rnz

—a o=

I
Z-Tra

unde 1 este limita sirului (11) cu a,=TTA.

Comsecintd. Dacd girurile de numere reale gupraunitare

(X new o (Vo) gew  Satisfac, pentru  (¥)nelN , relatiile

bt T

e i.'!rr_, ¥a

n+1
(13)
e ST

]'rj'j-l-l an ..!"TJ':I
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iar matricea Af{aijaenﬁ{ﬂj satisface relatiile (2}, (3}, (4), atunci

cele douli giruri sunt convergente si au aceeagi limiti.

Demongtratie. Sirurile wu =lnx_, v,=lny, formsazd un sistem
subconvex de ordinul intdi in sengul definigiel 2.
Conform teoremei 2 ele sunt convergente gi au aceagi limitd,
exprimatd prin relagia (12). Atunci (X;) oy, (V) ew SUnt convergente
gi au aceagi limitd exprimatd prin
1
(14) limx,=1limy_ =g 2 12

m=m™ L=

unde 1 este limita giruluil (11).
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SISTEMS OF SUBCONVEX SEQUENCES OF FIRST ORDER

Abstract. The notion of "subconvex gistem of first order" is
introduced in the definition 2. The main result of the note is

contained in the theorem 2: "If the sequences (X)) ..y (Vo) pew Form
a subconvex pistem of first order in the sense of definition 2,

then (%) _ a0 (¥,) en converge and limx =limy,.
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