Lugrdrile Seminarului de
CREATIVITATE MATEMATICE
vol.s (1995-1996), 35-38

Dedicat Centenarulul GCazetel Matematlice (1885=-1894)

ASUPRA UNEI PROBLEME DE GEOMETEIE DIN MANUALUL FENTEU CLASA A IX-A

Dan BARBOSU si Mihai BOLOS

Prablema 14 de la pag.48 din [1] are enuntul:

nfn triunghiul ABC se considerd bisectoarea unghiuvlui ¢ care

intersecteazd latura (AB) In D0. Demonstrafi cd CD<JACRBC .Y

fn [1] se schiteazd o sclutie a acesteil probleme care face apel la

o constructie ajutdtoare. Vom prezenta aici dou# sclutii directe

ale problemeai.
Solutia 1.

Aplicdnd relatia lui Stewart avem:
i1} BCAD+ ACRRD - ODEAR- AD-BOFAR

Cfum O este bisectoars in
triunghiul ABC |, avem

(2) AD_AC

By BC
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Din (2) deducem expresiile segmentelor AD gi BD
Ab-AC AB-BC
Al ——— Bl ——— &
L3 AC+BC' AC+BC
Din (1) i (3), dupd efectuarea calculelor, obbinem

2.
CD? =AC-BC- AB” "AC-BC <AC-BC
{AB+RBC)?
g1 problema este astfel rezolvata.
Solugia 2. Se stie {wvezi [2]) <¢3 lungimea bisectoarsl

interioara ¢ a unghiulwil ¢ al triunghiului ABC --admite
axprimarsa

|:4} C.D= EA.E'.DC f_-' A

Tindnd cont de inegalitatea intre media armonicd si media
geometricd, din {4) cbtinem

D= % -r_nag < 1.fA.E‘~BE~Eﬂsi; {JyAB-BC.

*

AR BC

{Ultima inegalitate este strictd, cieci Cﬂﬂ—gﬁl-]

Obgervatie. Vom examina situatia in care CD este bisectoars

extericard a unghiului ¢ Conform tecremei bisectoarei exteriocare

A avem
(51 AL _AD
BC AB
B C Din (5) deducem expresiile lungimilor

pegmentelor AD gi RBER, date In:

(6)  AD= _Iiﬁ 'AE%T . BD= e e

Folosind relatia lui Stewart avem
L7 AC#BD+CD*-AB-BC=-AD=ADBIFAD .
Din (&) gi (7) deducem cd are loc

{8) CD*=AC-BC [L—jl
{AC-BC) *
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Relatia (B) aratid cd daci are loc relatia
(9) AB<|AC-BC|-Z
atunci lungimea bisectoarei exterioare oD a unghiului &
verificd inegalitatea CD<y/AC'BC, iar dac3

(10} ABy |AC-BC|+2

acunci

Co>» A B,
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ON A PROBLEM FROM THE MANUAL OF GEOMETRY FOR THE IX™" CLASS

Abstract. Two direct solutions of the problem 14, pag.48, from [1]
are pregented.
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