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ASUPRA UNOR LIMITE

Nicolae MUSUROIA

In Gazeta Matematici nr.8 din 1994 [1], profesorul Ilie
Iliescu rezolvd, fdrd a folosi regula lui L'Hospital, limita:
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Limite de acest tip se intélnesc si in alte culegeri, de exemplu In
[2] limitele 34, 35, 36, 37, pag.63 sunt
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Atdt In (1] cét si in [2] solutiile prezentate sunt destul de
laborioase si folosesc un artificiu mai putin riguros, al limitei

duble de, tipul: lim f(x,y).
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Prezentdm o metod& care Inldturd neajunsurile de mai sus,
permite rezolvarea unitard a limitelor de acest tip, precum si a
generalizdrilor acestora.

-
Fie Ly=lim —————, s
x-a X

unde la numdrdtor x, respectiv a apar de n ori, neN*.

x

Not&m x(n) =x* ( x apare de n ori)si cu P(n) propozitia

P(n) : () L,=1im X2 -2, pene,

Xx=a =
Vom demonstra prin inductie cd P(n) este o propozitie adevdratd si
vom stabili o relatie de recurentd pentru L,.
Evident P(1) este adevidratd si presupundnd P(k) adevdratd pentru un

numdr keN*, arit3m c3 P(k+l) este adevidrati.
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Folosind ipoteza de inductie precum s$i limitele cunoscute
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| obtinem c& P(k+1) este adevdratd, adicd (T Lyosse si
Ly, =a(k+1) |a(k) '—;— +L,-1na
| Deci pe baza principiului inductiei matematice, (3) L, (¥Y)neN® si
‘ L,.,=a(n+1) [a(n) '—i- +Ln:lna], (V) neN.
‘ In caz particular pentru n=2 obtinem

Ly=a(3) [a(z) 2 +L2~lna]=a(3) a(2) -2 +a(3) Ina'L,=

=a(3)a(2) '%#a(ﬁs) Inafa(2) (1+1na)] =

S 3’5(3)"@.{2)[-" +lna+1n"aJ, o
9 , SR a .
adica
limX 2 -a?’

=a""a‘5‘{i +lna+ln2a].
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ABOUT SOME LIMITS

Abstract. Through this work we deduce a recurrent relation for the
limit
~)( .a
x _qa’
L,=1im% =
x~a X-a

where in the numerator "x" and "a" appear n times, neN'.

Colegiul Gheorghe S$incai
4800 Baia Mare
ROMANIA




