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ASUPRAUNORLIMITE

Nicolae MU9UROIA

In Gazeta Matematica nr.8 din 1994 [1], profesor,ul Ilie
Iliescu rezolva, fara a folosi regula lui L'Hospital, limita:
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.Limite de acest tip se intalnesc filiin alte culegeri, de exemplu in
[2] limitele 34, 35, 36, 37, pag.63 sunt
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Atat in [1] cat filiin [2] solutiile prezentate sunt destul de
laborioase filifolosesc un artificiu mai putin riguros, al limitei
duble de,tipul: lim f(x,y).
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Prezent1im a me toda care inl1itur1ineajunsurile de mai sus,
perrnite rezolvarea unitar1i a limitelor de acest tip, precum $i a
generalizarilor acestora.

Fie

unde la nurnaxat.or:x , respectiv a apar de n ori, nEN'.

Notam x(n) =xx'- x apare de n ori)$i cu P(n) propozi~ia

P(n) : (3) Ln=lim x(n) -a(n) ; nEN'.
x-a x-a

Vom demonstra prin induc~ie ca P(n) este a propozi~ie adevarata $i

vom stabili a rela~ie de recuren~a pentru Ln'

Evident P(l) este adevar ata $i pr'esupunand P(k) adevar ata pentru un

numar kEN', aratam c1iP(k+1) este adevarata.
Avem

=lim ea(kllna [eX(kllnx-.(kllna_1) =
x-r e x-a

. ex(kllnx-a(kllna_1 x(k) lnx-a (k) lna
=a(k+1)1~m . =

x-a x(k) lnx-a(k) lna x-a

ex(kllnx-a(kllna_1 [ lnx-lna +lna x(k) -a(k) 1=a(k+1)lim x(k) .
x-a x(k)lnx-a(k)lna x-a x-a

Folosind ipoteza de induc~ie precum $i limitele cunoscute

lim eY-1 =1; lim lnx-lna =~
y-O Y .x-e a x-a a
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obt;:inem ca P(k+l) este adevarata, adica

Deci pe baza principiului induct;:iei matematice, (3) Ln (V)nEN' 9i

In caz particular pentru n=2 obt;:inem

~ =a (3) [a (2) .1- +~ ·lna 1=a (3) a (2) -1- +a (3) lna ·L2 =

=a (3) a (2) .J:. +a (3) lna [a (2) (1+1na) 1 =
a

adica
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ABOUT SOME LIMITS

Abstract. Through this work w~ deduce a recurrent relation for the
limit

x •

X· -a a-"
Ln=lim~x~--~~--

x-a x-a

where in the numerator "x " and "a" appear n times, nEN'.


