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NUMERE NATURALE CE POT FI PERIMETRE DE TRIUNGHIURI
DREPTUNGHICE AVAND LUNGIMILE, LATURILOR EXPRIMATE
FRIN NUMERE NATTRALE

Vasile TULBA, Eudochia TLULBA

LUn triplet de forma (o, bc) unde a=m? +n® b 2mn, c=mi-n* cn
mpeld™ g min se numesle mplet pitagoreic cici
a* bracteimindt - (Imny - (m<-n=p,

Lxand Tui e gi o ovalon din maltimea N°, m>n | obtinem triplete pitaporeice.

Scurt istoric. In anul 1984, 1a faza locali a Olmpiadei de matematici- clasa
a VITI-a, a apdrut o problemi cu urmdtorul enwni;

U Bxesdd rriunghiurt dreprunghice cu lungimide laturilor numere naturale
care 54 aibd perimetrul egal cu 19837 Dar cu perimetrul egal cu 19847

Au fost notali cu noti maxima, clevii care au pus in cvidengd faptul cd,
perimetrul unwi triunghi dreprunghic aviind lungimile laturilor numere naturale, este
par. Deci 1983 nu poate fi perimetry iar 1984 poate fi ciei este numir par.

j]]t['ﬂdL"'i-lﬁI:_ calculdnd perimetrul umn astfal de trionphi
i
Yp=achec=mionieImnsm? -0 t=2mim-n)

cofstatim ¢i ol este numdr par.

Intrebarea fireasc care se poale pune este:

Chrice numir natus=] sir poate [ perimetrn @ unw wiunghi deeptungghic, @5
lungimule latmler numer: o Gorale? Raspunsul esle negativ- cicl ecualia,
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(1} dmiman) 2p=mimin)-p, mppel men
o are, intotdeauna, solutil in mulfimea °  cu men.

In cazul numarului 1984, ecuatia - mimn) 992 are o solegie: (mm)s B

Adicd enunful a fost corect.
Diaci prin enuni s-ar fi cerut s se afle lungimile laturilor, amnei rezolvilori mai

trebuia s afle: =962, b=62 si c=060 iar 962%=£2% + 0602

Apoi, ne-am intrebat care sunt numercle naturale 2p care pot i perimetre de

tmunghivm dreptunghice, avind lungioale latunlor numere naturale st am gasit, dupd
mai mult incerciing, citeva: 12, 24, 30, 40, 45, 5a, 60, 70, 80, 84, 50, 96,

Pentru aceste numere, ca i perimetre, scuafa: mim +n) =p are o singurd sobagie,

{bservalil. 1) Mumérl cel mai mic posibil, care poate fi perimetru de
trivmghi dreptunghic, cu lungimile lamrilor numere naturale, esre 12 pentru
ci me(m+e)h muoare solupiing N, ma

2) Dwar 12 numere naturale de doud cifre indeplinesc condifia
de g pubes fi perimetre de munghiun dreptunghice avind laturile moners naturale
(ele sunt cele scrise mal sus)

A urmat ¢ altd intrebare: Dacd ecuatia mimin) p, mupc ", mon,

poar: avea mal multe solugi?
Rispunsul este afirmativ. Cercetdnd sinl natural al numerelor §1 findnd seama de
condifille problemed am constatat umnatoarsie,

1) Draca 2pe {2401, 360, 480, 504, 672, 720, 840, 864, 960, 1008, 1080, 1188, 1320,

1344, 1400, 1440, 1680,...%,
atunct ccuapa | mim-+n)—p admate cdte doud solutn

Exemplu: 2p=240 = p - 120=10-12=8-15

ar =11
Deci mim+n)=10"12= (10,2 )-sofufie
re2

a=107«2*-104; b=2-10-2 A c- L*- 2 =96
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1047 = 407 + 962 ¢ 104,40, 96 -tripler pitagoreic
gi

: S (8.7 solugie
=7

mimi+a) =815 = {

a=8+7-113; $=2:8-7=112; ¢+ 15
T35 1122+ 18 (113,112, |5)-iriplet pitagoreic
Deci daci 2p-240 atunci (mai}e [(10.29,8.7)) iar
(a,h,che ((104,40,96), (113,112,157}

2) Dacd  2p = 510510 = p = 255255 atumnei ecuagta: mim +a}=255255 are trei
solufli: p=455-561 =429 595 - I85-663

(mrye {(445,106), (429,166, (385,278)) jar

(a,b.che {(218261,96460,195789),( 21 1597,141428.1564 45},
(225509 214060, 70941}
Tot trei solutii se obin ciind 2pe § 14280, 928201

3. Dacd Zp- 60060 « p = 30030, ecuatia; mim-n) p
are 4 solaii:
p=30030-130-231 = 143-210 = 154- 195 = 165 82

(o, mc {(130,101),{143.67),0154 41).0165, 17!

far

{a,b.c)={(27101,26260,6699) (2493 8,19162 15960},
{(25397.12628,22035),(27514,5610,26936))

4. Dacd 2p=1021020= p= 5105110, atunci ecuatia mim | nl=p are & solupi pentru
cd: SI510=T14-715-663-TT0~595-858=561-0] =546 035~ 510 -1001

(m.n)= {{714,1),(663, 107),(595,263), (561,349),{546.389),(510,491 )}
fab.c)e (509797 1428,509795) (451018, 141882, 4281 20),

(423194 312970,284856) (436522 369578, 192924},

(449437 4247HY 1467951 (501181, 500820,19019)).
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5, Dacd 2p— 2402046=p 1021020, ceuatia . mim | n)=p admite 10 solufin, penine
ci- [021020=1001 1020=935 -1092=024 1105 = 910 -1122 = 344 -1135=
=R57 - 1190 = TEO-1309=T770-1326- T48-1365=T15-1428
fmme {{1001,19),(935,157),(924,181)(910.212),(844,311),(858,332),(780,529),
(770,556),(TAB.617),(715,713))

6, Daci 2p=38798760~p~ 19399380, ccuatia m{m-+r)—p arc |6 solutil.
7, Daca p= 446185740, ecuagia (1) are 30 de solugi
8. Dacii p= 6469693230, ceuagia (1) are 35 de solugi
Multomese d-lui profesor VIRANYL IOSTF de la Scoala cu clasele I- VI

Wr.5 din Baia Mare, care folosindu-s¢ de calculator mi-a dat listele cu mulfimea
divizorilor pentru ultimele cinci numere, usurindu-ne cercetarca.

NATTTRAL NUMBERS WHICH APPEARS AS PERIMETER OF AN
RIGHT-ANGLED TRIANGLE WITH INTEGER LENGHT OF EIDES

Abstract. In this note we search for that natural numbers, which can be
perimeters of right-an zled triangles having the lenghts of the siches namwral numbers.
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