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REZOLVAREA UNEI PROBLEME DE GEOMETRIE
UTILIZAND CALCULUL INTEGRAL

Dan BARBOSU

In manualul [1] la pagina 139 existi problema 59% cu
urmatorwl emung:

“ miargea se ob{ine dintr-un corp sferic prin perforare cu un
burghiu al cirui ax trece prin centrul sferei. 58 se afle volumul
margelei, stiind ci gaura obtinutd are lungimea A"

Soluiia cea mai vehiculald a problemei face apel la principiul
lui Cavalieri {vezi [1], pag.130-132).

Se va prezenia aici o solulie ce utilizeaza calculul inegral,
care este accesibild elevilor din clasa a Xll-a.

Fie r (v = 0) rara corpulu steric din ¢care provane mirgeans Se
considerd semicercul cu centrul in origine $i raza r situat in

semiplanul pozitiv, 4 se vedea urmilloaren Hgurd
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Ecuatia cercului este:
(1) w14 }:1 oopd

Se intersecteazd semicercul cu un segment de lungime A, paralel cu

axa Ox, ob{indndu-se punctele:

A s Ill"'i—E A E II;"I_."!:iI_1
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Este clar atunci ¢d volumul méargelei se obline scizind din volumul
corpului obtinut prin rotirea arculyi 447 in jurul axel Ox volumul
cilindrului de inéil{ime 44 ", adica

2 Vs mi =,
unde prin ¥;, ¥; s-au notat primul i respectiv al doilea volum.
Se vor calcula in conlinuare aceste volume

Din (1) se obtine ecuatia y = f{x) a arcului 44, unde:

- — o w2 _ﬂﬁ:l
(3) JX)=AlrT =ty I&[ >3 |

Atunci:
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Cum raza bazei cilindrului este X :er' —— iar indltimea A,

volumul acesluia este expnmat prin:

i h3
V =:-'rﬂzh=?r[f‘z = "1 ]h:;?r rih— j:

Prin urmare , volumul méargelei admite exprimarea:

e -k xh zW
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SOLVING A PROBLEM OF GEOMETRY USING INTEGRAL
CALCULLS

Abstract. A solution to a problem of geometry using integral

calculus is presented.
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